Geometria analityczna: zadania o stycznej do okregu

We wszystkich zadaniach o stycznej do okregu polecamy wykorzystywanie wzoru na
odlegto$¢ punktu od prostej danej réwnaniem ogdlnym.

W wiekszosci przypadkéw daje to rozwigzanie kosztem najmniejszej ilosci obliczen.
Rozwigzemy dwa przyktadowe zadania.

% Zadanie 1

Wyznacz réwnania stycznych do okregu x? + (y — 2)% = 5 i prostopadlych do prostej o
réwnaniuy = 2x — 4.

Styczne s3 prostopadte do prostejy = 2x — 4,
dlatego majg réwnania:

y=—%x+b
2y=—-x+2b
x+2y—-2b=0

Odlegtos¢ srodka okregu S = (0, 2) od stycznej
wynosi V5:

_|0+2-2-2b|
V="
_|a-2b]

V5 = V5

|4 —2b| =5
4-2b=5 lub 4—2b=-5

b=-% twbp b=2
2 2

Rdéwnania stycznych:

1 1 1,9
y=—;x—5 lub y=--x+;

W Zadanie 2

Wyznacz réwnania stycznych do okregu x? + (y — 2)% = 5 i przechodzacych przez punkt
A=(3,-2).

Styczne o réwnaniach y = ax + b przechodza
przez punkt A = (3, —2), dlatego:
—2=3a+b & b=-3a-2
Rdéwnania stycznych:

y=ax—3a—2

ax—y—3a—-2=0




Odlegto$é érodka okregu S = (0, 2) od stycznej ax —y — 3a — 2 = 0 wynosiV5:

|a-0-2-3a-2|
Vs="mor
V5-vaz+1=|-3a-4|
5(a’ + 1) = 9a? + 24a + 16
5a’> + 5 =9a? + 24a + 16
4a’> +24a+11=0
A=576 —-16-11 =576 — 176 = 400
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Réwnania stycznych:

11 11 1 1
~-Sx-y-3-(-3)-2=0 b -;x-y-3-(-3)-2=0

11x+2y—-33+4=0 lub

11x+2y—-29=0 lub

x+2y-3+4=0

x+2y+1=0



