Matura 10 maja 2002 (OKE Krakow)
Zestaw M Il — wszystkie profile z wyptkiem mat-fiz i klas autorskich z rozszerzonym
programem matematyki

Zadanie 1. (8 pkt)
W pewnym nadl&nictwie postanowiono wymiené drzewostan na obszarze 150
hektaréw. W pierwszym roku zaplanowano wymiag na obszarze 3 hektarow i
ustalono norme, ze w kazdym nastepnym roku bedzie se dokonywa¢ wymiany na
obszarze o 1 ha wkszym niz w roku poprzednim.
a) Oblicz ile bedzie trwaé¢ wymiana drzewostanu na zaplanowanym obszarze.
b) Oblicz, o ile nalezatoby zwigkszy¢ norme wymiany, aby skrécié caty proces o 5
lat.
c) W obydwu przypadkach oblicz liczke hektaréw, na ktérych dokonana
zostanie wymiana w ostatnim roku.
Zadanie 2. (10 pkt)
Funkcja kwadratowa f osiaga wartos¢ najmniejsza rowna —4 dla argumentu 6, a
liczba 2 jest miejscem zerowym funkcji f. Wykres fukciji liniowej g jest
prostopadty do prostej o rownaniuy = 2x — 8 i przechodzi przez punktA(— 6,8).
a) Wyznacz wzér funkcji f w postaci kanonicznej oraz vezér funkcji g.
b) Oblicz wspoéitrzedne punktow wspolnych wykresow funkcji fi g.
c) Naszkicuj wykresy funkcji h(x)= |f (XX oraz p(x)= ng|). Sprawdz, wykonujac
odpowiednie obliczenia, czy punkt B=(4,3) naky do wykresow funkcji h oraz
p.
d) Wykorzystujac wykresy funkcji h oraz p odczytaj, dla jakich argumentow
xOR spetniona jest nieréwnéé h(x) < p(x).
Zadanie 3. (10 pkt)
W czworokacie ABCD dane g wierzchotki A=(7,3) i C=(-2,2), punkt

S= [3% ;3%} bedacy srodkiem boku AD oraz wektor AB = [— 8,—8] :

a) Wyznacz pozostate wierzchotki czworofta. Wykonaj rysunek czworokata
ABCD w uktadzie wspotrzednych i wykaz, ze czworokat ABCD jest trapezem.
b) Oblicz dtugosci bokow czworokata ABCD i zbadaj, czy w ten czworolgt
mozna wpisat okrag.
c) Oblicz odlegtasci wierzchotkéw B i D od prostej zawieragcej przekatng AC
oraz wyznacz stosunek pél tréjigtéow ABC i ACD.
Zadanie 4. (10pkt)
W pudetku P jest 5 kul: 2 czerwone oraz po jednejiatej, zielonej i niebieskiej.
Pierwsza gra polega na rownoczesnym wygjnieciu dwoch kul z pudetka P.
Gracz wygra, jezeli wylosuje dwie kule czerwone.
W drugiej grze nalezy wyja¢ z pudetka P kolejno, wszystkie kule. Gracz wygra,
jezeli wylosuje kolejno dwie kule czerwone.
Opisz przestrzer zdarzen elementarnych w obu grach. W ktorej grze
prawdopodobienstwo wygrania jest wigksze?
Zadanie 5. (12 pkt)
Podstawg ostrostupa ABCS jest trojkat ABC o bokach ditugasci 18 cm i 12 cm,
ktérego kat miedzy tymi bokami ma miare réwna 6. Wszystkie krawedzie
boczne ostrostupa ABCS maj dtugosci réwne 12 cm. Ostrostup ten przegto
ptaszczyzry rownolegla do podstawy i dziejca jego wysokd¢ w stosunku 1:2



liczac od wierzchotka tego ostrostupa. Wykonaj rysunek strostupa ABCS z

zaznaczonym przekrojem i oblicz:

a) obwdd otrzymanego przekroju,

b) objetos¢ ostrostupa ABCS,

c) pole powierzchni catkowitej i objetos¢ tej z bryt wyznaczonych przez
przekrgj, ktora nie jest podobna do ostrostupa ABCS



