Kula wpisana w ostrostup

ZADANIE:
Oblicz dtugos¢ promienia kuli wpisanej w ostrostup ABCS wykorzystujac dane
przedstawione na rysunku.

8

WyobraZmy sobie kule wpisang w ostrostup:
Taka kula jest oczywiScie styczna do wszystkich $cian ostrostupa.

Jezeli z punktéw styczno$ci poprowadzimy promienie, to
bed3a one prostopadte do Scian ostrostupa.




Potaczmy teraz Srodek kuli ze wszystkimi wierzchotkami
ostrostupa. W ten sposé6b podzielimy ostrostup na cztery
ostrostupy, ktérych podstawami s3g Sciany wyj$ciowego ostrostupa,
a wysokos$ciami - promienie kuli.

Oznaczmy:

P,, P, P; P, -polapowierzchni Scian ostrostupa,

r — dlugo$¢ promienia kuli

Obliczymy objetos¢ ostrostupa, jako sume objetosci czterech ostrostupéw powstatych w
wyniku opisanego wyzej podziatu:

1 1 1 1 1
V:§P1'r+§P2'T+§P3'1"+§P4'r:§T'(P1+P2+P3+P4)

Otrzymali$my wzor:

gdzie:

V - objetos¢ ostrostupa

r - dlugos¢ promienia kuli wpisanej w ostrostup
P - pole powierzchni ostrostupa

Wracamy teraz do zadania.

X 2 = (av2)" + (4V2)°
x2=16-2+16-2 = 64
x=28

2
y* = (4V2) + 47
y*=16-2+16=16-3
y=4V3

Objetosc ostrostupa:
V—1P |CS|—11(4\/5)24—111624—64
T3 T ABC 3 2 "3 2 3



Wiemy, Ze objetos¢ ostrostupa mozna tez obliczy¢ za pomocg wzoru V = %r -P

1
V= 37 (Paagc + Ppags + Papcs + Paacs)
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PAABC:E'(‘I'\/E) 22'16'2:16

Ppggs:
2
m?=(4V3) —4*°=16-3-16 =162
m =42
43 43 Puaps = 4m=4-4V2 = 16V2
m
4 4
x=8

1
PABCS:PAACS:E'4\/E'4:8\/E

|4 :%r'(PAABC‘l'PAABS + Papcs + Paacs)
V=%r-(16+16\/f+8\/f+8\/f)
V=%r-(16+32\/f)
V=%r-(1+2\/§)

ObliczyliSmy wcze$niej: V = 63—4

63—4=%r-(1+2\/§)
4=r-(1+2V2)

4 4(v2-1) 4-(2V2-1) 4
"T1v2vz (22+1)-(2v2-1)  8-1 7

(2v2-1)



