Tematy zadah — sprawdziany klasa Il poziom podstawowy

Wiasnasci figur geometrycznych na ptaszczinie
. Punkt O jest srodkiem okregu opisanego na trojlgcie ostrokatnym ABC,
[DAOB| =162, a promien OA okregu tworzy z bokiem AC kat miary 28° Oblicz
miary k atow trojk ata ABC.
. Dwa Dboki czworokata ABCD opisanego ona okggu maja dlugosci
|AB|=8cm, [BC| = 7cm, natomiast 3CD| = 2AD|. Oblicz diugcci pozostatych bokow
i obwod czworokata.
. Ramiona trapezu map dtugosci 5cm i 7 cm, a jedna z podstaw jest trzy razy ditsza
od drugiej. Obwdd trapezu wynosi 24 cm.

a) Oblicz dlugos¢ odcinka taczacegosrodki ramion.

b) Czy na tym trapezie mana opisa& okrag? Czy mana w ten trapez wpis#

okrag? Odpowied uzasadnij.

. Punkty A i B naleza do okregu osrodku O. Z punktu P lezacego na zewatrz okr egu
poprowadzono styczne do okggu odpowiednio w punktach A i B. Wiedac, ze
[DOAB| =40, oblicz miary katéw czworokata AOBP, oraz tréjkata OPA.
. Dany jest okrag o srodku w punkcie A i promieniu 6 cm. Jaki warunek spetnia
promien okregu osrodku w punkcie B, gdzie|AB|=8cm, jezeli dane okregi:

a) sa styczne wewstrznie,
b) sa roztaczne zewrtrznie?

Funkcja kwadratowa
. Funkcja kwadratowa f(x)=-2x*+bx+c ma dwa miejsca zerowe:x, =-1 oraz
X, =3.

a) Wyznacz b oraz c.

b) Podaj posta kanoniczmg tej funkciji.

c) Narysuj wykres funkcji.
. Rozwiaz:
a) algebraicznie nierébwndgé: 9— (2-3x)* <0,
b) graficznie nierébwnoéé: x > x> —6.
. Liczbe 0sob, ktére odwiedzity wystaw n-tego dnia od momentu jej otworzenia w
przybli zeniu opisuje wz6ér W(n) = -6n* + 60n =50, gdzie nON i 1<n<09.

a) W ktérym dniu wystawe odwiedzito najwiecej 0sob, i ile ich byto?

b) lle oséb odwiedzito wystaw podczas jej trwania?
. W roku 1845 na uroczystdéci urodzin spytat ktos jubilata, ile on ma lat, na co jubilat
odpowiedziat: ,Gdy swoj wiek sprzed 15 lat pomnae przez swoj wiek za 15 lat, to
otrzymam rok swego urodzenia”. lle lat miat wéwczagubilat?

. Dana jest funkcja kwadratowa f(x)=ax*+bx+c. Wyznacz a i b wiedsc, ze
N\ f(x=-1)-f(x)=4-6x.

xOR

Wielomiany
. Rozwiaz réwnanie i ustal krotnos¢ kazdego z pierwiastkdw:

(X2 =4)(x*=3x—4) +3x(4+3x-x?)=0



A ={x: xOR E|x5—4x3+x2—4>0}
B ={x: xOR O-2x(x —1)*(5-x) 20}
3. Dane g wielomiany G(x) = (ax2 +X+ 3)(x +b), H(X) =3x® + 7x% +5x +6.
a) Wyznacz wartdéci a i b, dla ktorych wielomiany G(x) i H(x) @ rowne.
b) Nie wykonujac dzielenia, wyznacz resztz dzielenia wielomianu H(x) przez
kazdy z dwumianow x+1, x-2.
4. Znajdz wielomian W(X) trzeciego stopnia, ktory ma pierwiatek dwukrotny -3, oraz

2. Wyznacz A n B, jesli:

pierwiastek pojedynczy%, przy czym W(0) = -9. Rozwiaz nierownos¢ W(x) = 0.

5. Wyznacz dziedzir funkcji y =,/x% —x []}( + 1q

Funkcje wymierne

L .o x=1 2 -12
1. Rozwigz rownanie - =—
X=5 x+1 x°-4x-5
2>§
) H z J X
2. Rozwiaz uktad nierownosci: 1+ . <1—2x
1+2x ~ x+1

3. Dana jest funkcja f(x) = Sx+1 :
Xx+1

a) Wyznacz dziedzirg, zbior wartosci, oraz miejsca zerowe funkcji f.
b) Narysuj wykres funkcji f i odczytaj z wykresu, dla jakich argumentow
funkcja przyjmuje warto $ci nie mniejsze, nt 2.
4. Zbadaj, czy funkcje okreslone nastpujacymi wzorami:
X x* = 3x
f(x) =

oraz g(x) =
x3 = 9Ox 9() x4 =3x3 - 9x® + 27x

s rowne.

2mx _mx+1
2x-1 x+2

5. Dla jakich wartosci parametru m rdéwnanie ma tylko jedno

rozwigzanie? Wyznacz to rozwgzanie.

Ciagi
Sprawdzian 1

2 —
1. Dany jest chg a, =M

3n-1
a) Zbadaj, czy jest to cag arytmetyczny.
b) Zbadaj, czy jest to cag geometryczny.
C) Zbadaj monotoniczna¢ ciagu.
d) Narysuj wykres ciaggu (zaznacz 4 pocgkowe wyrazy).
Rozwigz rOwnanie: 3+ 7+ 11+ ...+ x = 210.
Pan Kowalski wptaca do banku sum 1000 zt na rachunek oprocentowany w
stosunku rocznym 12%. Oblicz stan jego konta po rok (z uwzgkdnieniem 20
procentowego podatku od odsetek), w nagtujacych sytuacjach:
a) Jezeli kapitalizacja jest miesgczna i pan Kowalski nie dokonuje wptat ani
wyptat.
b) Jezeli kapitalizacja jest mieseczna i pan Kowalski wptaca na pocgtku
kazdego miesaca 1000 zt i nie dokonuje wypfat.

. Na podstawie odpowiednich definiciji:

wn



4. Trzy liczby sa kolejnymi wyrazami ciagu geometrycznego o ilorazie wkszym od 1.
Jezeli do drugiej liczby dodamy 4, to otrzymamy trzy lolejne wyrazy chagu
arytmetycznego. Gdy teraz do ostatniego wyrazu nowe cihgu dodamy 32, to
otrzymamy znowu trzy kolejne wyrazy cagu geometrycznego. Znajd te liczby.

5. Oblicz:1+11+111+...+111..1 (wskazéwka: 11=% =&)

S 9 9
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Sprawdzian 2

1. Dla jakich wartoséci x, liczby x3,x*—x,x- 6 3 trzema pocatkowymi wyrazami
ciagu arytmetycznego(an)? Dla znalezionej wartégci napisz wzor ogélny cigu (an) [
zbadaj na podstawie definicji jego monotoniczngx.

2. Pan X umowit sig z panem Y,ze bedzie mu wyptacat codziennie przez dwa tygodnie
pieniadze, przy czym pierwszego dnia 10 zi, drugiego 3@ #rzeciego 50 zt, czwartego
70 zt itd. W zamian pan Y wyptaci panu X pierwszegadnia 1 grosz, drugiego 3
grosze, trzeciego 9 groszy, czwartego 27 groszy .itdtory z panéw zyska na tej
umowie i ile?

3. Miedzy liczby 16 i 81 wstaw trzy liczby tak, by wraz zpodanymi liczbami tworzyty
ciagg geometryczny.

4. Miedzy liczby 16 i 81 wstaw trzy liczby tak, by wraz zpodanymi liczbami tworzyty
ciagg geometryczny.

5. Suma n pocatkowych wyrazéw ciagu (a,) wyraza s wzorem S, =5n2-3n+ 3.

Wykaz, ze cig (an) jest ciagiem arytmetycznym.

Pola figur i twierdzenie Talesa
1. Pole trapezu opisanego na okgu wynosi P. Ramiona trapezu tworg z diuzsz jego
podstawg katy o miarach a i 3a. Oblicz diugaé¢ promienia okregu.
2. Rysunek przedstawia logo pewnej firmy. Mdna je narysowa& w haskpujacy sposob:
ze srodka cigezkosci tréjk ata rownobocznego o boku a krélimy okrag o promieniu

%a. Czes¢ kota znajdujaca sk poza trojkatem jest zamalowana. Oblicz pole

zamalowanej czsci figury.

3. Dane g odcinki dtugosci a, b, c. Skonstruuj odcinek o diugci x = \/ELS[I?ID

4. W trojk acie prostokatnym ABC ( [OABC|=90 ) mamy dane: |AC|=17 cm,
|AB|<|BC|. W tr¢jk acie tym poprowadzono prosj rownolegla do boku AB. Odlegtaé¢
tej prostej od boku AB jest rowna |AB|. Odcinek lgacy na tej prostej, zawarty w

trojk acie, ma diugdé %|AB|. Oblicz pole tréjkata.



5. Przekatne AC i BD podzielity trapez ABCD na cztery trojkaty. Oblicz pole kazdego z
nich, jezeli pole trapezu wynosi P, a stosunek diugoi podstaw trapezu jest rowny
stosunek.



