. Oblicz:

Tematy zadai — sprawdziany klasa | poziom rozszerzony

Elementy loqiki
. Ocen wartos¢ logiczmg zdan i podaj ich negacije:
a) StefanZeromski byt polskim pisarzem i nieprawda,ze napisat , Trylogie”.

) [(V2+1f =3] EIHS782:>V 1x+5<0:|

xON 2

. Sformutuj prawo logiczne dotyczce zaprzeczenia implikacji o poprzedniku p i
nastepniku g, a naskgpnie udowodnij je.

. Wsrod podanych wyrazen wskaz formy zdaniowe, a nasgpnie wyznacz dziedzig i
zbior elementow spetniagcych kazda z form zdaniowych:

a) x*=10+Vx+3=2
b) %b+120EIbEIN
c) \V2a°+3=0

adR

. Rownowaznos¢ zdan r i p jest fatszywa oraz implikacja p:>(~ q) jest fatszywa.
Ocen wartosé logiczmg zdania: [~ (p Dq)l]r] - [(~ q):> r].

. Zaznacz na ptaszczinie zbior punktow, ktorych wspotrzedne spetniap forme
zdaniowa a(x,y): x>2=>y-2x>0

Zbior liczb rzeczywistych

. Oblicz: 3 1 7’68;)’2516 3 . Czy otrzymana liczba jest:
O-1 —+2__—+_—|--[B5
512 32 24) 7

a) wymierna,

b) catkowita,

C) pierwsza?

Odpowiedz uzasadnij.

. Udowodnij, ze réznica kwadratow dwoch liczb catkowitych niepodzielngh przez 3,
jest podzielna przez 3.
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(675):

. Wyznacz resz¢ z dzielenia przez 8 ranicy szécianéw dwoch kolejnych liczb
naturalnych nieparzystych.

. Wyznacz wszystkie pary liczb catkowitych (x,y) speiajace rownanie:
2x%+3xy —-7=0.

Wektory
. Dane g punkty A=(1,-2), B=(3,4), C=(3,0), D=(-4,7).

a) Wyznacz wspotrzdne i dlugas¢ wektora u= % [AC +3[BD .

b) Dla jakich wartosci k wektor u jest rownolegty do wektorav = [k -34- k] ?



. Punkty A=(-1,-3) i B=(5,2) @ wierzchotkami trgjk ata ABC. Punkt P=(3,4) dzieli bok
BC w stosunku 2:3 licac od punktu B. Wyznacz wspotrgdne wierzchotka C oraz
obwad trojk ata ABC.

. W trojk acie ABC dane 3: AB =a, oraz takie punkty P,Q,ze POAC,QUOBC i

@=m=£. Wykaz, ze @ =1§.
IPA| |QB| 3 4

Wiasnosci figur geometrycznych na ptaszczinie

. W trojk atach ostrokatnych ABC i A;B1C; poprowadzono wysokéci AD i AiD;.
Wykaz, ze jezeli |AD|=|A,D,|, |BC|=|B,C,|,|0B| =|0B,|, to AABC =AA B.C,

. Miary kolejnych k atéw czworokata sa w stosunku 2:3:1:3, przy czym boki zawarte w
ramionach najmniejszego lgta maja te¢ sam diugosé. Oblicz miary katow
czworokata i miare¢ kata miedzy jego przelatnymi.

. W trojk acie réwnoramiennym wysokdé opuszczona na podstags jest rowna
odcinkowi, ktory taczy srodek podstawy zesrodkiem ramienia. Podstawa trojkata
ma diugasé a. Jaka dtugosé ma wysok@d¢ opuszczona na podstag?

. Wykaz, ze suma dlugdci srodkowych tréjk ata jest mniejsza od obwodu tego
trojk ata.

. Czy istnieje jedenastolgt wypukly, ktory ma cztery katy proste? Odpowied
uzasadnij.

Przeksztalcenia ptaszczyzny
. W uktadzie wspotrzednych dany jest trojkat o wierzchotkach A=(2,-1), B=(-1,3),
C=(-4,-2). Znajdz obraz tr6jk ata ABC:
a) w symetrii wzgledem osi OX,
b) w translacji o wektor u = [2,3]
Wskaz punkty state kazdego z tych przeksztaice.
. Obrazem prostej k w przesungciu rownolegtym o wektor [6,—4] jest prosta | o

réwnaniu y =%x —-4. Znajdz rbwnanie prostej k.

. Wykaz, ze w symetrii sSrodkowej obrazem prostej jest prosta do niej rownoégta.

Funkcia i je] wiasnosci
. Narysuj wykres funkcji y=x*-9, xO (— 4,—1> ad {0,1} I wyznacz jej zbidr wartosci.

) 2x=-1
. Wykaz, ze funkcja f(x) =
ykaz, z ja f(x) 1

jest rosmca w przedziale(— oo,—1).

. Rysunek przedstawia fragment wykresu pewnej funkcjiy=f(x), o ktérej wiadomo, ze
jest parzysta i jej dziedzim jest zbior (— 7,2} ad <2,7). Dorysuj brakuj acy fragment
wykresu funkgcji f, a nastepnie odczytaj z rysunku:

a) miejsca zerowe funkcji,
b) przedzialy, w ktorych funkcja przyjmuje warto sci nieujemne.
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4. Wyznacz dziedzirg i miejsca zerowe funkcjif (x) —&.

1/1—1x
2
VX2 =4x +4

4-2x

5. Narysuj wykres i wyznacz zbior wartasci funkcji: f(x) =

Przeksztatcenia wykresow funkciji
1. Wykres funkcji y=\/; przesunito réwnolegle o wektor J=[2,—1], a nasgpnie

otrzymany wykres przeksztatcono w symetrii wzgidem osi OX i otrzymano wykres
funkcji f. Napisz wzor funkcji f i narysuj jej wykr es. Czy otrzymamy wykres tej
samej funkciji f, jezeli zmienimy kolejnos¢ przeksztatcer?

2. Narysuj wykres funkcji y =‘2—|x—]ﬂ i wyznacz jej zbiér wartosci.

3. Dana jestfunkcja f(x)=x*-3, xO(-23). Napisz wzory i narysuj wykresy funkcji

g(x) = 2f (x) oraz h(x) =f(%xj.

Trygonometria
1. W trojk acie ABC wysokgé CD ma diugasé 15 cm, [OCAB|=30" i |[DABC|=45".
Oblicz obwdd trojk ata ABC.

2. Oblicz tga [tgB, jezeli sina =—g , cos|3=1£3 , a,BD(gn,Zn).

3. Rozwigz rownanie: 2cos 2x =1.
4. Oblicz wartosé Wyraieniatgznlid:o —1—71'[ +ctg§n+sin21—-[+sinzln
4 6 2 9 18

cosa

5. Sprawdz, czy réwnas¢ -
1-sina

-tga -1 jest tozsamdacig trygonometryczn
cosa 1 v
Podaj zatazenia.

6. Dla jakich warto§ci m réwnanie 3co{x +g) =|m -1 -5 ma rozwigzanie?

Funkcja liniowa

Sprawdzian 1



1. a) Napisz wzér nieparzystej funkcji liniowej, ktérej wykres jest nachylony do

dodatniej potosi OX pod katem a =§n.

b) Jaka wartos¢ musi mie¢ parametr k, aby prosta o réwnaniu y=x/ED(+2
prze,cina’fa wykres funkcji z punktu a) pod katem prostym?

2. Srednie zuzycie paliwa dla samochodu VW Passat wynosi 8,5 | na00 km.
Przyjmuj ac, ze samochod pocgkowo miat w baku 50 | paliwa, opisz dla niego
zaleznos¢ miedzy iloscia paliwa, ktore pozostanie w baku (p), a przebyt droga (s).
Narysuj wykres tej funkcji. Po ilu kilometrach paliwo zostanie zayte? Wynik podaj
z doktadnascia do jednego miejsca po przecinku.

3. Narysuj wykres funkcji f(x) =|x+]j—2\/x2 -2x+1. Zapisz wzor funkcji nie
uzywajac symbolu wartasci bezwzgednej i okresl jej zbidr warto sci.

4. Gestosci bezwzgedne wody w temperaturze 18C i 20°C wynosz odpowiednio
0,99910313 [ 0,99820313 . Oblicz gestosé bezwzgbdna wody w temperaturze 18C,
przyjmuj ac, ze gestosé bezwzgedna (p) zalezy liniowo od temperatury (T). Wyraz te
zaleznos¢ wzorem.

5. Wyznacz wzér funkcji liniowej f spetniajacej dla kazdego xOR warunek
f(2x+3)+5x =g(x), gdzie g jest okresow funkcja liniowa, do ktorej wykresu

nalezy punkt B = (1,-2).

Sprawdzian 2
1. Rozwiaz rébwnanie (x + 2)3 —12J2x = xz(x + 6)+ 20 i sprawdz, czy rozwizanie tego

réwnania jest miejscem zerowym funkcjiy = (\/E - 1)x +1.

2. Rozwiaz algebraicznie nierowndé¢: |x - 3| —NAX*—4x+1>1.

3. Przedyskutuj liczbe rozwiazan réwnania w zaleznosci od wartosci parametru p:
p2x — 4px =p? —4(1+x).

4. Sekretarka prezesa pewnej firmy otrzymuje stad pensg miesiczng W wySokacCi
1800 zt, 10% prem¢ uznaniowa oraz dodatkowe wynagrodzenie za nadgodziny. W
styczniu miata 20 nadgodzin, i otrzymata, wraz z pmia, 2220 zt.

a) Oblicz stawke za godzirg nadliczbowy.
b) Napisz wzor funkcji wyrazajacej wynagrodzenie sekretarki (z premi) w
zaleznosci od liczby przepracowanych godzin nadliczbowych.

5. Zaznacz na ptaszczinie zbior Z ={(x,y): xOR OyORO [x] =20y*2 3}, gdzie [X]
oznacza najwgksza liczbe catkowita nie wigksza niz x.



