Cztery zadania nadestane przez internautow

Zadanie 1.

W tréjk acie ABC kat przy wierzchotku C jest dwa razy wikszy od kata przy
wierzchotku B. Dwusieczna lkgta przecina bok AB w punkcie D. Wykaz#&, ze

AC|” =|AD| A8,
Rozwigzanie

o

o
/0 :

B=18C - 3a
[OADC| =180 - (a +pB) =180 - (a +18C - 30) = 2a

Wobec tego trojkaty ABC i ACD sa podobne, bo mag takie same laty.
Korzystajac z podobiaistwa tych tréjk atéw, otrzymujemy:

AB| _|AC] 2 .

(i Y i P |AC| = |AD| []1AB| co naleato udowodni.

|AC| |AD)|
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Zadanie 2.

Udowodni¢, ze stosunek pola prostogta wpisanego w koto do pola tego kota jest
mniejszy od % :

Rozwigzanie

Nalezy udowodni¢, ze % <§ , gdzie S — pole prostoita.

Pole kazdego czworolgta wypukiego mazna obliczy¢ jako potowe iloczynu diugdici
przekatnych przez sinus lgta migdzy przekatnymi, dlatego:



S=%[2r 2r Bina =2r2sina

Mamy:

S _2r%sina _ 2sina <2
w? mw? @ m o om
bosina<1
| dalej:

§<g, bon> 3.
m 3

Wynika stad, ze % <§ , Co nalezato udowodni.
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Zadanie 3.

Obliczyé sume S, =x +2x* +3x> + ...+ nx".
Rozwigzanie
S, =X+2xX*+3x%+...+nx"

XB, =x* + 23 +3x* + ...+ nx""*

x[B, =S, = (x2 +2x°+3x* + ...+nx”‘”1)—(x+2x2 +3x° + ...+nx“)=

=-x-x*=x*—..=x" +nx"

mamy :
S, x-1)=-x-x*-x*—...=x"+nx"

L ) 3 n 1+n
Jezelix=1,t0 S, =1+20°+3Q° +...+nQ =1+2+3+...+n=TDh

2 3 n n

. -X=X"=x>=..=X" +nx

Jezeli x#1,t0 S, =
x-1
- X" X(x" =1
—x—xz—x3—...—x”=—(x+x2+x3+...+x”)=—xIZ?‘ =X )
1-x x-1
Stad:
X(Xn_1)+nx“ n(x -1)x" = x(x" -1)

S X=X =xX - =X T w2 _ x—1 _
" x-1 x-1 x-1

_n(x=Dx" =x(x"-1)

(x-1)*
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Zadanie 4.

Rozwigzaé réwnanie z niewiadomy x: 1+a+a’ +...+a* = (1+a)(1+a)(1+a?).

Rozwigzanie
Lewa strona réwnania jest sumg (x +1) wyrazoéw ciagu geometrycznego.

Jezeli a=1, to lewa strona wynosix +1.
W tym przypadku: x = (L+a)(l+a®)(1+a*)-1.
Jezeli a#1, to rbwnanie przyjmuje postat:



1[-»11_%1 = (1+a)(1+a?)(1+a’)

1-a*'=(1-a)(l+a)(l+a’)(1+a")

1-a*'=(@1-a’)(1+a’)(1+a") )
1-a*' =(@1-a*)(1+a")

1_ a.X+l - 1_ a8

a.x+1 = aS

Dla a# 1 otrzymujemy ostatecznie:
X+1=8 « x=7



