Geometria analityczna

5 pkt.
Wyznacz réownanie prostej, ktora przechodzi przez punkt A = (2,4) i tworzy z osiami

uktadu wspotrzednych tréjkat o polu rwnym 2.
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Rozwigzanie

Prosta y=ax+ b przechodzi przez punkt
A = (2,4), wobec tego:
4=a-2+b & b=4-2a

¢ Stad:y =ax+ 4 — 2a

b

Z otrzymanego rownania wynika, ze wspoétrzedne

A=(2,4) punktu C s nastepujace: C = (0,4 — 2a).
Liczymy wspdtrzedne punktu B:
5 g X ax+4—-2a=0
ax =2a—4
2a—-4
X = , a¥+ 0

Mamy: B = (Zaa_4,0).
Pole tréjkata OBC:
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a’—4a+4=|a|
1° Jezeli a > 0, to réwnanie przyjmuje postacé:

a’?—4a+4=a
a’?-5a+4=0
A=25-16=9

5-3 5+3

a=——=1, a;=——=4

a, > 0ia, > 0, czyli obydwie wartosci sg rozwigzaniami réwnania.



2° Jezeli a < 0, to réwnanie przyjmuje posta¢:

a’—4a+4=-a
a’?-3a+4=0
A= 9 — 16 = —7 - brak rozwigzan

OtrzymaliSmy: a = 1 lub a = 4.
y=ax+4—2a

Dlaa=1: y=x+2
Dlaa=4: y=4x—4

Zadanie ma dwa rozwigzania:y = x + 2 luby = 4x — 4.
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5 pkt.
W tréjkacie ABC dane s3 A =(—6,2), B = (2,—2) oraz punkt przecigcia prostych

zawierajacych wysokosci tréjkata P = (1, 2). Wyznacz wspoétrzedne wierzchotka C.
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Rozwigzanie

AB = [8,—4]

Prosta k zawiera wysokos¢
poprowadzong z wierzchotka C i jest
prostopadta do wektora ﬁ, dlatego ma
rownanie:

8x—-4y+m=20

A=(-6,2) <

B=(2,-2)

Wspotrzedne punktu P = (1, 2) spetniajg réwnanie prostej k:
8:1-4-2+m=0 & m=0
Stad k ma rownanie 8x — 4y = 0, czyliy = 2x.

Punkt C nalezy do prostej k, czyli ma wspétrzedne: C = (c, 2¢).

Prosta AP zawiera wysokos$¢ poprowadzong z wierzchotka A i ma réwnanie y = 2 (jest
rownolegta do osi OX).

Wobec tego prosta zawierajaca bok BC jest do prostej AP prostopadta, czyli ma rownanie
x = 2 (jest prostopadta do osi OX i przechodzi przez punkt B).

Wynika z tego, ie pierwsza wspotrzedna punktu C jest rowna 2, czyli punkt C ma
wspoétrzedne C = (2,4).
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